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Kresleni grafu jednim tahem

Sled: wvg,e1,v1,€2,...,€n,Vn; € = {vi—1,0;}
Tah: Sled, e; # e; (pro i # j)

Uzavreny tah: Tah, vy < vy,

“Cesta”: Tah, v; # v,

Eulerovsky graf

G = (V, E) je Eulerovsky (lze nakreslit jednim uzavienym tahem), pokud existuje uzavieny
tah vg,e1,...,em, Uy takovy, Ze:

Vee Edli: e=¢; ANVYoeV di: v=u;

VETA ():
G je eulerovsky graf, pravé kdyz je G souvisly a vSechny stupné jsou sudé.
DUKAZ:
“:>77

Uzavieny eulerovsky tah dava souvislost (mezi kazdymi 2 vrcholy existuje tah,
tedy i sled) i sudé stupné (degv =2|{i € {1,...,m}: v=1uv;}|).

“<:”

Pozorovani: Pokud jsou vSechny stupné sudé, kazdou hranou vede uzavieny
tah.

Dukaz: Nejdelsi tah danou hranou je nutné uzavieny. Q.E.D.

G = (V,E) souvisly, vSechny stupné sudé. Ukézeme (sporem), Ze nejdelsi
uzavieny tah T' v G je eulerovsky.

Co by bylo, kdyby nebyl: Ze souvislosti vime, Ze existuje v € V(T), e €
E\E(T), vee Vgrafu G = (V,E\ E(T)) jsou viechny stupné sudé, tedy v
G’ existuje uzavieny tah T", obsahujici e.

Ve vrcholu v propojime T, T” do jednoho tahu. Schematicky: T-O-D-O: Fig.
DO

= novy delsi tah, ale T" mél byt nejdelsi!
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